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Solutii si bareme de corectare

SUBIECTUL I (40 de puncte)
Subiect 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Raspuns | E B C B D C E B B

corect

4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p 4p

SUBIECTUL II (25 de puncte)

Paralelipipedul dreptunghic ABCDA'B'C'D’ are dimensiunile 4B=3cm, BC=4cmsi 44'=5cm.
a) Calculati suma ariilor fetelor paralelipipedului.
b) Aratati ca triunghiul ACC" este isoscel.
¢) O furnica vrea sd ajungd din punctul 4 in punctul C’, mergand pe fetele paralelipipedului. Aflati lungimea
minima a drumului parcurs de furnica .
Supliment Gazeta Matematica nr. 11/2025

Solutie.
Paralelipipedul dreptunghic are 3 perechi de fete opuse, cu ariile:
e ABCDsi A'B'C'D": AB -BC =34 =12 s 3p
e ABB'A'siCDD'C'": AB - AA" =3 -5 =15 e 3p
e BCC'B'siDAA'D': BC-AA" =4 -5=20 e 3p
Suma ariilor tuturor fetelor este S = 2(12 + 15+ 20) = 247 = 94 cM? oo, 2p
b) Diagonala bazei: AC = VABZ + BC? = V32 + 42 = \/25 = 5CM ..cooooveveeeeeeeeeeeeeeeeeee e 4p
CC' = AA' =5 cm, deci AC = CC' =5 cm, asadar triunghiul ACC'este isoscel, cu baza AC' ..................... 2p

¢) Furnica merge pe fetele paralelipipedului. Drumul minim se obtine prin desfasurarea a doua fete aldturate

1wy

e dreptunghi cu dimensiunile (3+4) si 5, avand diagonala: d; = /(3+4)%+5% = V74 cm ....cocoooueeen.. 2p
e dreptunghi cu dimensiunile (3+5) si 4, avand diagonala: d, = V82 + 42 = /80 cm ...co.oveevvvveereennane, 2p
e dreptunghi cu dimensiunile (4+5) si 3, avand diagonala este: d3 = V92 + 32 =90 cm ...................... 2p
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SUBIECTUL III (25 de puncte)

. . a+b .
a) Demonstrati ca 2—])2 Na'+b* e (1,\/5 ] , pentru orice numere reale a,b>0.
a +

. g 1 1 1 1 1 1
b) Aflati numarul natural » pentru care < + + +...+ <—.
n+1 1000 1001 1002 1099 n

Solutie.

a) Vom ardta cd 1 < \/ +b* < \/_ pentru orice a,b>0 .

ZHb a? +b2>1<:>i>1<:(a+b) >a’ +b < 2ab>0,adeVArat ......ocooooveveeeeeeeererrennn, 6p

a’+b’ Na’ +b’

a+b B a+b 2, g2 2 .
\/ +b* SN2 & ———=<V2(a+b) £2(a’+b )= (a—-b) >0, adevirat ...................... 6
a’ Ja* +b° ( ) ( ) ( ) P

b) Notam S = ! + ! + ! +... L . Avem:
1000 1001 1002 1099
1 1 1 1 1 1 100 1
> ; > s > =>S5S>—a 85>
1000 1100 1001 1100 1099 1100 1100 11
1 1 1 1 1 1 100 1
= ; < S s < =8< <8<
1000 1000 1001 1000 1099 1000 1000 10

Din l<S<i TEZUIEA CA 71 =10 1ottt ettt ettt st et e te e be e bt e saeesat e et e e be e bt e naeesaeas 3p
11 10



